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【引理】 

设 tW 是Brown运动，是实数，m 是正数，定义 t tX t W  且  min 0,m tt X m   

是停时，则  2exp 2me m           。 

证明： 

定义 2 2       ， 21
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根据可选抽样定理，  21
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由此，对每个正整数n，有 
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非负随机变量    exp 1
mm nm   

    关于n是递增的，且 
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由单调收敛定理，知 
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由控制收敛定理可知，  lim 1 0n
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【文中公式5的证明】 
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将上述引理中的 tX 对应于 21 1
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2tW t 
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，即得文中结果。 

 

【文中公式6的证明】 

取 r  ，并在根号内将 r 在处取等价无穷小，即得文中结果。 

 

 


